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Ασκηση 1. ( Από την άσκηση αυτή θα γίνει περισσότερο κατανοητό το τι γίνεται όταν ένας

ποσοδείκτης δεσμεύει μία μεταβλητή η οποία δεν είναι ελεύθερη στην πρόταση που ακολουθεί

τον ποσοδείκτη.)

Υποθέστε ότι η πρωτοβαθμια γλώσσα περιέχει μόνο ένα σύμβολο κατηγορήματος p με ένα
όρισμα. Θεωρούμε το μοντέλοM όπου

|M| = {0, 1}

pM = {1}

(α) Δείξτε ότιM |= ∀x ∃x p(x).

(β) Δείξτε ότιM 6|= ∃x ∀x p(x).

Ασκηση 2.

(α) Δείξτε ότι για οποιαδήποτε πρόταση ψ, η πρόταση ∀x ψ λογικά συνεπάγεται την ∃x ψ.

(β) Εξετάστε αν ισχύει κάτι αντίστοιχο για την περίπτωση ποσοδεικτών με περιορισμένο πεδίο

ορισμού (δείτε τις διαφάνεις 42-48, Πρωτοβάθμια Λογική ΙΙ), δηλαδή αν για οποιαδήποτε προτά-

σεις φ και ψ, η πρόταση ∀x (φ→ ψ) λογικά συνεπάγεται την ∃x (φ ∧ ψ).

Ασκηση 3. Υποθέστε ότι η πρωτοβαθμια γλώσσα περιέχει μόνο ένα σύμβολο κατηγορήματος

p με δύο ορίσματα. ΄Εστω οι προτάσεις ∃x ∀y p(x, y) και ∀x ∃y p(x, y).

(α) Βρείτε ένα μοντέλοM τέτοιο ώστεM |= ∃x ∀y p(x, y) καιM 6|= ∀x ∃y p(x, y).

(β) Βρείτε ένα μοντέλοM τέτοιο ώστεM |= ∀x ∃y p(x, y) καιM 6|= ∃x ∀y p(x, y).

ΠΡΟΣΟΧΗ: Η πρόταση ∀x ∃y p(x, y) είναι διαφορετική από την ∀y ∃x p(x, y), η οποία γνω-
ρίζουμε ότι είναι λογική συνέπεια της ∃x ∀y p(x, y).


